7.5.22  KuZelose €ky (shrnuti)

Predpoklady: 7501, 7509, 7513, 7518

Pedagogicka poznamkaPrvni ukol (sestavenighledu kuzZelosek) by nEli dostat studenti
za domaci ukol, aby pak o hodinbyl ¢as na spokné zkoumani tabulky &seni
prikladi.

Pr. 1. Sestav pehlednou tabulku kuzelosek. U kazdé kuzelogky uved rovnici, vztah
mezi poloosami, nakresli obrazek s vy&@ymi poloosami, vrcholy a ohnisky. U
kazdé kuzelosiky uvead’ definiéni podminku.
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Dohoda:
* aje poloosa ve s#nu 0syx,
* bje poloosa ve s#nu osyy.



Pr. 2:  Srovnej defintni podminky jednotlivych kuzZelo&ek s jejich rovnicemi.

- KruZnice

XS/ =r (tvoii ji body se stejnou vzdalenosti otestuS) = (x-m)”+(y-n)’=r* (leva

- strana rovnice je druhou mocninou vyrazu pro vaugge prava druhou mocninou polém).
. Elipsa

| XE|+|XF| = 2a (tvori ji body se stejnym s@tem vzdalenosti od ohnisek)

e (o)’

=1 (leva stranaifppomina druhou mocninu vyrazu pro vzdalenost, kazda

Ca b?
- se so#adnic je d@lena druhou mocninou odpovidajici poloosy).
Hyperbola

" |XE|=|XF|=2a (tvoii ji body se stejnym rozdilem vzdalenosti od ohk)ise

(x=m)_(y-n)’
| aZ b2
se sotadnic je @dlena druhou mocninou odpovidajici poloosy, mezirkyp je minus).
i Parabola

| XF|=|Xq| (tvori ji body se stejnou vzdalenosti od ohniskédéci piimky) =

=1 (leva stranaifpomina druhou mocninu vyrazu pro vzdalenost, kazda

- (x=m)® =2p(y-n) (leva strana obsahuje pouze vyraz pro druhou magediné
. souadnice, prava strana obsahuje vyraz pro rovifionky, rovnolgzné stidici grimkou).

H Pr. 3: Co maji spoléného postupy na sestavovani rovnietev bod kuzeloséky? Sestav
rovnice téen v bod kuZeloseky pro kazdou z kuZelogek.

- Ve v8ech postupech raddjeme zavorky, které jsou umasry na druhou nebo (u paraboly)
- nasobeny dsma.
- Tetna kuZeloseky v jejim bod X,[X,; Vo) -

Kruznice: (x=m)"+(y=n)” =r* = (x-m)(%~m)+(y=n)(y,-n) =r*.
Elipsa: (X;zm)z +(y;2n)2 -1 = (X_mgz%‘m)+(y‘n)tf2yo‘”) -1
Parabola:(x—m)2 =2p(y-n) = (x-m)(%-m)=p(y-n)+p(y,-n).

bemp (v, (em(emm)_(y-n)(-n)
a’ b? a’ b?

Hyperbola:

Pr. 4. Jaké dva druhy rovnic u kuzelds& rozeznavame? Jaky je mezi nimi vztah?

. Stredova (vrcholovd) rovnice: ieme ihned it souadnice stedu (vrcholu) kuZeloséy.
' Obecna rovnice: roznasobeny tvaedbvé rovnice, sdadnice nejsou na prvni pohled

- ztejmé.

' Ne kazda rovnice, ktera se zda byedbvou rovnici kuzeloggy ji opravdu je. Zjistime to
- Gpravou (doplanim nagtverec).



H Pr. 5: Najdi znaky, které Ti umoZzni rozeznat jednotlivgytkuzelose&ek jiz v obecné
rovnici.

- Kruznice: Obecna rovnice obsahuje druhé mocninyatmtadnic, fed olEma mocninami

. je stejn&islo (wtSinou jednika).

. Elipsa: Obecna rovnice obsahuje druhé mocniny sootadnic, fed oldma mocninami jsou
- riznacisla stejného znaménka.

. Parabola: Obecna rovnice obsahuje pouze jednu dmmtoecninu sotadnice.

- Hyperbola: Obecna rovnice obsahuje druhé mocnimpadadnic, fed oma mocninami
| jsou hiznécisla op&ného znaménka.

Pr. 6: Ur¢i typ kuzeloseky. Svij odhad o¥t upravenim do s&dového (vrcholového)
tvaru. Nakresli obrazek kuzelasgy, urci poloosy a dalSi vyznamné body nebo

parametry kuzelosy: a) 2x*> —3y* + 8x+ 6y + 17= (
b) y* +8x—4y-20=C C) 4x* + 4y® - 24y + 35= (
d) 2x* -3y? - 4x—6y— 1= C e) 4x*+y*—8x—4y+ 6= C

- a) 2X° =3y’ + 8+ By + 17= ( = pred druhymi mocninami jsatisla s fiznymi znaménky
— jde o hyperbolu.
2 -3y’ + 8+ By + 17= X+ &)- $y°- 9)+ 17
2(x +2x[2+ 2 - 27-) E(yz— Y+ I- i)+ 17 Px+ )ﬁ— @~ )i— 8 8 ¥
2(x+2-yy-)=-12 /(- 13
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b) y* +8x—4y-20= 0 = pouze jedna druha mocnira jde o parabolu.
Y +8x—4y-20=y’- 2+ 3- 3+ &- 26
(y-2)° =-8x+ 24

(y-2)' =-2m8(x-3

' C) 4x% +4y® - 24y + 35= ( = pred olEma mocninami jsou stejridsla = jde o kruznici.
ax+4(y*-6y)+35= &+ {y*- 303 §- I+ 35

4x2+4(y-3)° - 36+ 35 (

A +4(y-3 =1

2+(y_3)2 —

NG

Ed) 2x* -3y’ —4x-6y- 1= C
2 -4x-3yP-by- 1= x°- x+ I- 1)- By g+ + - 2
2(x-1-2-qy-)+ 3 E



2(x—1)2 - 3(y-1) = C- nejde o hyperbolu, ale dvojictimek

e) 4x° +y®-8x— 4y + 6= 0 = pred ol¥ma mocninami jsouwiznagisla se stejnym
- znaminkem=> jde o elipsu.

A(X-2x)+y? - ay+ 6= Ax*- x+ - D) +(y*- 302 2- I+ 6

4(x-1) - 4+(y- 2% - 4+ 6= C

A(x-
A(x-Y+(y-2=2 12
(

§2x 1) + (y22) =1

Shrnuti:



